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Eichler-Zagier [3] と Ibukiyama [8] により示された，Jacobi 形式と重さ半

整数の Siegel モジュラー形式の間の Hecke 作用素と可換な線形同型を，群論

的な文脈から理解するのが講義の目的である．その概略は，実斜交空間 (V,D)

に付随した Jacobi群 Sp(V )J にユニタリ表現について，一般に S̃p(V )J のユ

ニタリ表現は，Sp(V )の二重被覆群に持ち上げておけば，Weil表現と S̃p(V )

のユニタリ表現のテンソル積にユニタリ同値である．特に，Z-格子 Λ ⊂ V に

関連した誘導表現に対しては

Ind
Sp(V )J
ΓJ

χΛ,J = Weil 表現 (格子モデル)⊗ Ind
S̃p(V )

Γ̃
ρ−1
Λ

である．半単純実 Lie群の正則離散系列表現に類似した構成法により，Jacobi

群の “正則離散系列表現”が定義されるが，

Sp(V )J の “正則離散系列表現”

= Weil 表現の反傾表現 (Fock モデル)⊗ S̃p(V ) の正則離散系列表現

となるが，両辺の最小の K-タイプを見ると detk = det1/2 ⊗ detk−1/2 となる

ことから，線形同型

Jacobi form w.r. to Γ of weight k, index 1

→̃mudular form w.r. to Γ̃ of weight k − 1/2

を得る．アデール化して考えれば，これが Hecke 作用素と可換であることが

わかる．
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